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Metody ilo±ciowe w naukach technicznych

Zestaw 6

6.1 Dane s¡ macierze Â =

[
2 1
1 2

]
, B̂ =

 1 0 0
1 2 0
2 3 3

 .

(a) Wyznacz warto±ci wªasne tych macierzy, a nast¦pnie sprawd¹ czy wy-
znaczniki tych macierzy s¡ równe iloczynowi ich warto±ci wªasnych, a
±lady tych macierzy sumie ich warto±ci wªasnych?

(b) Na przykªadzie macierzy Â oraz B̂ poka», »e warto±ci wªasne macierzy
odwrotnej s¡ odwrotno±ciami warto±ci wªasnych wyj±ciowej macierzy.

6.2 Dana jest macierz

Â =

[
1 −3
1 5

]
.

(a) Oblicz warto±ci wªasne oraz wektory wªasne macierzy Â.

(b) Korzystaj¡c z wyników uzyskanych w podpunkcie a) znajd¹ ogólny wzór
na macierz Ân, gdzie n ∈ N \ {0}.

6.3 Dany jest ci¡g zde�niowany relacj¡ rekurencyjn¡ fn = 5fn−1−6fn−2 dla n ≥ 3
z warunkami pocz¡tkowymi f1 = 1 oraz f2 = 5. Znajd¹ macierz Â, która

przeksztaªca wektor

[
fn−1

fn−2

]
w wektor

[
fn
fn−1

]
dla dowolnego n ≥ 3, a na-

st¦pnie oblicz wyraz ci¡gu f1017, dziaªaj¡c odpowiedni¡ liczb¦ razy macierz¡

Â na wektor

[
f2
f1

]
. Do wyznaczenia odpowiedniej pot¦gi macierzy Â wyko-

rzystaj transformacj¦ podobie«stwa diagonalizuj¡c¡ t¡ macierz, analogicznie
jak w poprzednim zadaniu.
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