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Zestaw 6

6.1. Sprawd¹, czy skªadanie funkcji jest wewn¦trznym dziaªaniem dwuargumento-
wym w zbiorze funkcji {f1 = x, f2 = −x, f3 = 1/x, f4 = −1/x}, przy czym
fi : R \ {0} → R \ {0}, dla i = 1, 2, 3, 4.

6.2. Sprawd¹ czy podane dziaªania dwuargumentowe:
a) x♦y = 2xy, b) x♦y = x− y, c) x♦y = x2 + y2, d) x♦y = xy,
s¡ ª¡czne w zbiorze liczb caªkowitych.

6.3. Wyka», »e zbiór Z z dziaªaniem m♦n = m+n+mn jest monoidem przemien-
nym.

6.4. Sprawd¹, czy zbiór liczb wymiernych z dziaªaniem m♦n = m + n − 1/3 jest
grup¡ abelow¡.

6.5. Napisz tabelk¦ dziaªania dla grupy symetrii prostok¡ta, przyjmuj¡c, »e α, β,
γ s¡ obrotami wokóª odpowiednich osi, jak to przedstawiono na rysunku.
Wskazówka:
Zastosuj permutacje do wierzchoªków prostok¡ta.
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6.6. Sprawd¹, czy zbiór liczb rzeczywistych z dziaªaniami: addytywnym x�y =
x+ y + 1 oraz multiplikatywnym x ◦ y = x+ y + xy jest ciaªem.



6.7. Wyka», »e zbiór Ω = {(x, y) : x, y ∈ R} z dziaªaniami:

(xi, yi)♦(xj, yj) = (xi + xj, yi + yj),

(xi, yi) ◦ (xj, yj) = (xixj − yiyj, xiyj + xjyi).

jest ciaªem.

Uwaga:
Zadania 6.6 oraz 6.7 s¡ przeznaczone do samodzielnego zrobienia. Prace z
rozwi¡zaniami nale»y skªada¢ u prowadz¡cego zaj¦cia w przeci¡gu jednego
tygodnia od zako«czenia rozwi¡zywania zestawu.
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