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Zestaw 7

7.1. Dana jest macierz

Â =

 2 + 3i 1− i 5i
1 + i 6− i 1 + 3i
5− 6i 3 −4

 .
Znajd¹: Â∗, ÂT , Â†.

7.2. Dla jakich warto±ci x macierz

Â =

[
4 x+ 2

2x− 3 x+ 1

]
jest symetryczna?

7.3. Jaki warunek powinny speªnia¢ macierze Â oraz B̂, aby zachodziªa równo±¢

(Â+ B̂)(Â− B̂) = Â2 − B̂2?

7.4. Oblicz warto±¢ wielomianu

f
(
X̂
)
= X̂3 − 2X̂2 + 1̂,

gdzie macierz 1̂ jest macierz¡ jednostkow¡, a X̂ ma posta¢

X̂ =

 2 1 0
0 2 0
1 1 1

 .
7.5. Spinowe macierze Pauliego maj¡ posta¢:

σ̂1 =

[
0 1
1 0

]
, σ̂2 =

[
0 −i
i 0

]
, σ̂3 =

[
1 0
0 −1

]
.

Poka», »e

σ̂2
i = 1̂, σ̂iσ̂j = iεijkσ̂k, {σ̂i, σ̂j} = 2δij1̂,

gdzie εijk jest symbolem Levi-Civity, natomiast δij jest symbolem Kroneckera.



7.6. Rozwi¡» równanie macierzowe

X̂+

[
1 0 0
0 2 0

]
=

1

2

(
X̂−

[
0 0 2
0 4 0

])
i ukªad równa« macierzowych

X̂ +

[
1 −1
−1 3

]
Ŷ =

[
1 0
0 1

]
[
3 1
1 1

]
X̂ + Ŷ =

[
2 1
1 1

]
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