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Zestaw 5

5.1. Prosz¦ wykona¢ podane dziaªania, a uzyskany wynik zapisa¢ w postaci alge-
braicznej

a) (−2 + 3i) + (7− 8i), (4i− 3)− (1 + 10i),

b) (
√
2 + i)(3−

√
3i),

c) (2− 3i)/(5 + 4i), (2 + 3i)/(1 + i),

d) zw∗, (z − w)/(z∗ + w∗), (Re{z}+ iIm{w})/(z + w∗),
gdzie z = 5− 2i, w = 3 + 4i.

5.2. Prosz¦ wyznaczy¢ liczby rzeczywiste x i y, takie »e

a) (4− 2i)x− 2i(x− iy) = 2− 8i,

b) xi(x+ 3y) = (3x+ 4i)(1 + iy),

c) (x+ y) + i(x− y) = (2 + 5i)2 + i(2− 3i),

d) (2 + 3i)x2 + (2 + i)x+ (4− 3i)y = 8 + 17i.

5.3. Prosz¦ wyznaczy¢ cz¦±¢ rzeczywist¡ lub cz¦±¢ urojon¡

a) Re{z−1},
b) Im{z∗/(z + 1)},
c) Im{2z/(z − i)},
d) Im{iz2/z∗},

gdzie z = (x, y).

5.4. Prosz¦ wyznaczy¢ moduªy z nast¦puj¡cych liczb zespolonych

a) z = 4 + 3i, z =
√
3− 2i, z = −2 + 5i, z = −3i,

b)
(1− 3i)(1 + 3i)

(1 + i
√
3)(1− i

√
3)

,

(
2− i

2 + i
√
6

)6

.

5.5. Prosz¦ uporz¡dkowa¢ liczby zespolone z1, z2, z3 wedªug rosn¡cych moduªów

z1 =
1

2− i
, z2 =

1

1 + 1
2−i

, z3 =
1

1 + 1
1+ 1

2−i

.



5.6. Prosz¦ rozwi¡za¢ równania w zbiorze liczb zespolonych:

a) x2 + 4x+ 13 = 0,

b) z2 − z + 1 = 0,

c) z2 + 3z∗ = 0,

d) (z + 1)/(z∗ − 1) = −1.

5.7. Prosz¦ narysowa¢ zbiory liczbowe speªniaj¡ce warunki:

a) |z − 1− i| < 4,

b) 1 < |z − (1 + 2i)| < 4,

c) |z − 1| 6 Im{z}+ 2,

d) Re{z + iz} = 1,

e) Im

{
2 + 2i

z

}
= 1.
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